VIII.3.45. ðÕÓÔØ T ⊂ R^m | ŒÙÐÕËÌÏÅ ËÏÍÐÁËÔÎÏÅ ÃÅÎ- ÔÒÁÌØÎÏ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÎÏÅ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÎÕÌÑ ÔÅÌÏ, E | ÜÌÌÉÐÓÏÉÄ ÍÁËÓÉÍÁÌØÎÏÇÏ ÏÂSS-ÅÍÁ, ÓÏÄÅÒÖÁÝÉÊÓÑ Œ T :

E ⊂ T; ˘_m(E) = sup{˘_m(E) | E ⊂ T; E | ÜÌÌÉÐÓÏÉÄ}:

äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ T ⊂ √ m E.

òÅÛÅÎÉÅ. ðÒÏŒÅÒØÔÅ, ÞÔÏ ŒÙÐÕËÌÁÑ ÏÂÏÌÏÞËÁ ÄŒÕÈ ÜÌÌÉÐ- ÓÏÉÄÏŒ, ÐÏÌÕÞÁÅÍÙÈ ÏÄÉÎ ÉÚ ÄÒÕÇÏÇÏ ÓÄŒÉÇÏÍ, ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÜÌÌÉ- ÐÓÏÉÄ ÂÏÌØÛÅÇÏ ÏÂSS-ÅÍÁ. œÙŒÅÄÉÔÅ ÏÔÓÀÄÁ, ÞÔÏ ÜÌÌÉÐÓÏÉÄ E ÃÅÎ- ÔÒÁÌØÎÏ ÓÉÍÍÅÔÒÉÞÅÎ ÏÔÎÏÓÉÔÅÌØÎÏ ÎÕÌÑ. îÅ ÕÍÁÌÑÑ ÏÂÝÎÏÓÔÉ, ÍÏÖÎÏ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ E = B^m. œ ÔÁËÏÍ ÓÌÕÞÁÅ

˘_m(E) ⩽ ff_m; ÅÓÌÉ E ⊂ T; E| ÜÌÌÉÐÓÏÉÄ: (1)

äÏÐÕÓÔÉÍ, ÞÔÏ x_0 ∈ T , ‖x_0‖ ¿ √ m. ïÞÅŒÉÄÎÏ, ÍÏÖÎÏ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ x_0 = (c; 0; : : : ; 0), ÇÄÅ c = ‖x_0‖. òÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÍÎÏÖÅÓÔŒÏ

T_1 | ŒÙÐÕËÌÕÀ ÏÂÏÌÏÞËÕ ÛÁÒÁ B^m É ÔÏÞÅË ±x_0 (ÄŒÕÍÅÒÎÏÅ ÓÅÞÅÎÉÅ S ÍÎÏÖÅÓÔŒÁ T_1 ÐÌÏÓËÏÓÔØÀ, ÐÒÏŒÅÄ-ÅÎÎÏÊ ÞÅÒÅÚ ÏÓØ x_1, ÉÚÏÂÒÁ- ÖÅÎÏ ÎÁ ÒÉÓ.). ïÞÅŒÉÄÎÏ, ÞÔÏ T_1 ⊂ T . œÏÚØÍ-ÅÍ ÔÏÞËÕ a, ÌÅÖÁ- ÝÕÀ ÎÁ ÏÓÉ x_1, 0 ¡ a ¡ c, É ÒÁÓÓÍÏÔÒÉÍ ÜÌÌÉÐÓ ~E, ÏÐÒÅÄÅÌÑÅÍÙÊ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏÍ^{x21}_{a2} +^{y2}_{b2} ⩽1, ÇÄÅ b^2 =^{c2−a2}_{c2−1} , Á ÏÓØ y ŒÚÑÔÁ Œ ÐÌÏÓËÏ- ÓÔÉ ÓÅÞÅÎÉÑ ÐÅÒÐÅÎÄÉËÕÌÑÒÎÏ ÏÓÉ x_1. ðÒÏŒÅÒØÔÅ, ÞÔÏ ~E ⊂ S. éÚ ÜÔÏÇÏ ŒËÌÀÞÅÎÉÑ ÓÌÅÄÕÅÔ, ÞÔÏ T_1 ÓÏÄÅÒÖÉÔ ÜÌÌÉÐÓÏÉÄ E_a, ÐÏÌÕ- ÞÅÎÎÙÊ ŒÒÁÝÅÎÉÅÍ ~E ŒÏËÒÕÇ ÏÓÉ x_1 Œ ÐÒÏÓÔÒÁÎÓÔŒÅ R^m. ðÕÓÔØ �

V (a) = ˘_m(E_a). ôÁË ËÁË ÓÅÞÅÎÉÅ E_a ÇÉÐÅÒÐÌÏÓËÏÓÔØÀ x_1 = const ÅÓÔØ ÛÁÒ, ÔÏ

V (a)=ff_{m−1} a� −a b^{m−1} � 1− x^2 a^2

�^{m−1}_2 dx=ff_m a � c^2 − a^2 c^2 − 1

�^{m−1}_2 : ñÓÎÏ, ÞÔÏ V (1) = ff_m É V^′(1) = ff_m^{c2−m}_{c2−1} ¿ 0. ðÏÜÔÏÍÕ ÐÒÉ a, ÂÌÉÚËÏÍ Ë ÅÄÉÎÉÃÅ, É a ¿ 1 ÂÕÄÅÔ ÓÐÒÁŒÅÄÌÉŒÏ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÏ V (a)¿ff_m, ÈÏÔÑ E_a ⊂T , ÞÔÏ ÐÒÏÔÉŒÏÒÅÞÉÔ ÎÅÒÁŒÅÎÓÔŒÕ (1).

�