
�.�.�¨®£° ¤®¢�¥° ¢¥±²¢  ¤«¿ ¯°®¨§¢®¤»µ ¨ ° §®±²¥©²°¨£®®¬¥²°¨·¥±ª¨µ ¬®£®·«¥®¢�¡®§ ·¥¨¿: Hn | ¬®¦¥±²¢® ²°¨£®®¬¥²°¨·¥±ª¨µ ¬®£®·«¥®¢ ±²¥¯¥¨ ¥¢»¸¥ n, P | ¯®«³®°¬ , § ¤  ¿   Hn, ¨¢ °¨ ² ¿ ®²®±¨²¥«¼® ±¤¢¨£ ,�hf(x) = f �x + h2�� f �x� h2� ; �hf(x) = 12 �f �x + h2�+ f �x � h2�� ;�rh | r-¿ ±²¥¯¥¼ ®¯¥° ²®°  �h. �¯° ¦¥¨¿1. �®ª § ²¼ ²®¦¤¥±²¢  ¤«¿ ¬®£®·«¥®¢ �¥°³««¨:B0n(x) = nBn�1(x); Bn(1� x) = (�1)nBn(x);B2m+1(1=2) = 0 (m 2Z+); B2m+1(0) = B2m+1(1) = 0 (m 2 N):2. �»¢¥±²¨ ° §«®¦¥¨¿ ´³ª¶¨© xsin x , 1cosx , sin�xsin x , cos�xcosx , sin�xcosx ¢ ±²¥¯¥»¥ °¿¤».3. �®ª § ²¼ ¯®«®¦¨²¥«¼®±²¼ ª®½´´¨¶¨¥²®¢ ° §«®¦¥¨© 1cosx , cos�xcosx ¨ sin�xcosx ¯°¨� 2 (0; 1].4. �³±²¼ r; n 2 N, f 2 Hn, 0 < h 6 �n . �®ª § ²¼ ¥° ¢¥±²¢®P (�rh(f)) 6 �2 sin nh2 �r P (f):5. �³±²¼ r; n 2 N, f 2 Hn, 0 < h < �n . �®ª § ²¼ ¥° ¢¥±²¢ P (f (r)) 6 1cos nh2  n2 sin nh2 !r P (�h�rh(f)) ;P �f (r) � 1hr�h�rh(f)� 6 nr � cos nh2 � 2h sin nh2 �rcos nh2 �2 sin nh2 �r+2 P ��h�r+2h (f)� :�°®¢¥°¨²¼, ·²® ¢²®°®¥ ³±¨«¨¢ ¥² ¯¥°¢®¥.6. �³±²¼ r; n 2 N, f 2 Hn, 0 < u < h < 2�n . �®ª § ²¼ ¥° ¢¥±²¢ P (�ru(f))sinr nu2 6 P (�rh(f))sinr nh2 ;P � 1ur �ru(f) � 1hr �rh(f)� 6 � 2u sin nu2 �r � � 2h sin nh2 �r�2 sin nh2 �r+2 P ��r+2h (f)� :�°®¢¥°¨²¼, ·²® ¢²®°®¥ ³±¨«¨¢ ¥² ¯¥°¢®¥.



� ¤ ·¨ ¤«¿ ¨±±«¥¤®¢ ¨¿1. �°¨ ª ª¨µ �1, �2 ´³ª¶¨¿f(x) = cos�1x cos�2xcosx ¡±®«¾²® ¬®®²® ? �¡®¡¹¨²¼ °¥§³«¼² ²   ¯°®¨§¢¥¤¥¨¥ ¥±ª®«¼ª¨µ ±®¬®¦¨-²¥«¥©.�®² ¦¥ ¢®¯°®± (¢®§¬®¦®, ± § ¬¥®©  ¡±®«¾²®© ¬®®²®®±²¨   ª¢ §¨ ¡±®«¾²-³¾ ¬®®²®®±²¼) ¨¬¥¥² ±¬»±« ¤«¿ ¤°³£¨µ ¯°®¨§¢¥¤¥¨© ±¨³±®¢ ¨ ª®±¨³±®¢ ª ª ¢·¨±«¨²¥«¥, ² ª ¨ ¢ § ¬¥ ²¥«¥. � ¦¤®¥ ¨§ ² ª¨µ ³²¢¥°¦¤¥¨© ¯®§¢®«¿¥² ¯® ¨§¢¥±²-®© ±µ¥¬¥ ¯®«³·¨²¼ ®¢³¾ ±¥°¨¾ ¥° ¢¥±²¢ ¤«¿ ²°¨£®®¬¥²°¨·¥±ª¨µ ¬®£®·«¥®¢.2. �¥² «¨ ¢®§¬®¦®±²¨ ª ª-²® ³«®¦¨²¼ ¢ ®¡¹³¾ ±µ¥¬³ ´®°¬³«³ �¥©«®° ? �®§-¬®¦®, ±¯¥¶¨ «¼»© ²°¨£®®¬¥²°¨·¥±ª¨© ¢ °¨ ² ´®°¬³«» �¥©«®° ?3. � ±¯°®±²° ¨²¼ ±µ¥¬³ ¯®«³·¥¨¿ ¥° ¢¥±²¢   ¯¥°¨®¤¨·¥±ª¨¥ ±¯« ©». �¥-®¡µ®¤¨¬»¥ ±¢¥¤¥¨¿ ® ±¯« © µ ¨ ¨§¢¥±²»¥ ¥° ¢¥±²¢  ¬®¦®  ©²¨ ¢ ª¨£¥:�.�.�®°¥©·³ª, �.�. � ¡¥ª®, �.�. �¨£³. �ª±²°¥¬ «¼»¥ ±¢®©±²¢  ¯®«¨®¬®¢ ¨±¯« ©®¢. �¨¥¢, 1992. � ¥© ¥ ²®«¼ª® ¤®ª §»¢ ¾²±¿ ± ¬¨ ¥° ¢¥±²¢  ²¨¯  �¥°-¸²¥©  ¨ �¨±±  ¤«¿ ±¯« ©®¢, ® ¨ ¤¥« ¾²±¿ ¯®¯»²ª¨ ³±¨«¨²¼ ¨µ ¢  ¯° ¢«¥¨¨,¯®µ®¦¥¬   ²®, ® ª®²®°®¬ ° ±±ª §»¢ «®±¼   «¥ª¶¨¿µ. �§¢¥±²»¥ ¤®ª § ²¥«¼±²¢ ®±®¢ »   ¤°³£¨µ ¨¤¥¿µ.�°¥¤±² ¢«¿¥²±¿, ·²® ¢±¥ ½²¨ ¥° ¢¥±²¢  ¤®«¦» ¢»²¥ª ²¼ ¨§ ²®¦¤¥±²¢ ¨²¥°¯®-«¿¶¨®®£® ²¨¯ . �²ª°»²¨¥ ² ª¨µ ²®¦¤¥±²¢, ª®½´´¨¶¨¥²» ¢ ª®²®°»µ ®¡« ¤ «¨ ¡»¦¥« ¥¬®© § ª®°¥£³«¿°®±²¼¾, ¯°¨¢¥«® ¡» ª ¿±®±²¨ ¢ ½²®¬ ¢®¯°®±¥. �¥° ¢¥±²¢  ¥¯®«³·¥» ¯°¿¬»¬ ¯³²¥¬ ¤ ¦¥ ¢ ¯°®±²° ±²¢¥ L2, £¤¥, ª § «®±¼ ¡», § ¤ ·  £®° §¤®¯°®¹¥, ·¥¬ ¢ ®¡¹¥¬ ±«³· ¥.


